GONIOMETRIA

Gli angoli in trigonometria si misurano prevalentate in gradi sessagesimali ed in radianti:
GRADO: ¢ la 360ma parte dell'angolo giro

RADIANTE: € I'angolo che ha il vertice nel centrellh circonferenza e che sottende un arco di
lunghezza uguale al raggio.

Se p ¢ la misura dell'angolo in radianti ed quella in gradi , per passare da un sistema dinais

_aln
P~ 180
all’altro si utilizza la formulap: 7 =a :180°. /
T~ g =18C0p
Vg

CORRISPONDENZE PRINCIPALI TRA GRADI E RADIANTI

GRADI 0° 30° | 45° | 60° | 90°| 1201 135 15Q° 180° 270°603
RADIANTI | O n n n n 2_72 3_72 5_72 7l 3_72 271
6 4 3 2 3 4 6 2

CIRCONFERENZA GONIOMETRICA

La circonferenza goniometrica € quella aventeiito nell’origine degli assi cartesiani e raggio
unitario; la sua equazione &y’=1.

In essa un punto P di coord. (x;y) € individuato
- - x : Cosa - - - -
da un ascissa e da un ordln?/tg sna con a misurato in senso orario a partire dall’asse y.

Sostituendo nell’equazione della circonferenzaasi h

sen’a +cos a =1 1° relazione fondamentale della goniometria

T

sina=0.8

40'”\=|

1o

1t

cosa=0.6 )
tana=1.33 .~

sinfa)

=)
il

| 52.99°
T 180° ¢ il oo 21
‘ |

cos(a)




VARIAZIONE E PERIODICITA’ DEL SENO

Quandoa cresce oltre i 360°, i valori del seno e del cosgiripetono periodicamente; diremo

quindi che il seno ed il coseno sono funzioni p#idbe con periodo uguale a 360°

-1<sena <1=|sena| <1

Variazione

dopo un angolo giro i valori dena si ripetono

sena con k un qualungque n° inero positivi,[1Z
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VARIAZIONE E PERIODICITA’ DEL COSENO

<1=|cosa|<1

< cosa

-1

Variazione

cosa dopo un angolo giro i valori diosa si ripetono

coda + 2kr) =

cita

Periodi
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VARIAZIONE E PERIODICITA’ DELLA TANGENTE

sena
cosa

2° relazione fondamentale della goniometria

tga =

Variazione  tga varia tra(- 00;+00)-{i kg} infatti non & definita per = ig + 2k7T

Periodicita  tg(a +kz)=tga dopo un angolo piatto i valori si ripetono
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VARIAZIONE E PERIODICITA’ DELLA COTANGENTE

cosa _ 1
cotgg =——=—
sena  tga

Variazione  colga varia tra(—co;+0)-{# k7} infatti ma non & definita per = kn

Periodicita ~ cotg(a + k) =cotga dopo un angolo piatto i valori si ripetono.




FUNZIONI GONIOMETRICHE DI ANGOLI PARTICOLARI
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RELAZIONI FONDAMENTALI TRA LE FUNZIONI GONIOMETRICHE

Da sen“a +cos” a =1 si ottengono sem e cosy e tga :

cosa = +/1-sen’a

a) seenotosem = ena

tga = ————

+41-sen’a
sena = +/1-cos a
b) seénotocag = i1—cofa

tgg =——"——

cosg =t———
C) se e noto tg =

1-cos a
cosa
1
J1+tgla
tga

1+tg%a

sena =+

FUNZIONI GONIOMETRICHE INVERSE

<

. X=cosa . . < . . . . .
Sappiamo che y = sena ; il problema da risolvere e quello di determéngli archi o angoli che

sono associati a certi valori noti di seno, cos&aw conoscerli bisogna invertire tali funzioncie
si puo fare solo se si restringe la variazionaliiftinzioni a certi intervalli finiti dell’angoloin
guanto esse sono periodiche. Le funzioni inverse smcoseno, arcocoseno e arcotangente.

Calcolarea = cosg si riduce a dare risposta alla seguente domamoizrie il valore

o2

dell’'angolo a il cui coseno 5 . La rispostae‘uzi%ukn.



FORMULE DI ADDIZIONE E SOTTRAZIONE DI SENO, COSEN® TANGENTE

cos(a' * ,6’) = cosa [tosf ¥ sena [$enf
sen(a + ﬁ) = sena [¢osf + cosa [senf

tana £ tanf
ly¥tanatanf

tan(a * ,6’) =

FORMULE DI DUPLICAZIONE

sen2a = 2sena [cosa

valida seq, 03, (a' + ,B’) Z 7—2-[+ kT

) dacui cos2a =1-2sen’a e cos2a =2cos a-1
cos2a = cos a - sen’a
2tana T V4 T
tan2a=—2 validase  # —+k—0Oa # —+kir
1-tan“ o 4 2 2
FORMULE PARAMETRICHE
a
2tan— 1-tan a
Dalle sena = — e cosq = p valida se E) * E+ krr - a# m+2km
1+tan® = 1+tan® =
2 2
. a 2t 1-t2
si ottiene, postdan— =t sena = osa =
2 1+t2 1+t2
FORMULE DI BISEZIONE
a 1-cosa a 1+cosa
sen— =+ COS— il
2 2 2 2
a 1-cosa a |7
tan—=+,/[—— validase —# —+Kkm —» a # m+ 2k
2 1+cosa 2 2

Il segno si sceglie in base al quadrante in cuedigounto associato all'angoto—

La formula della tangente puo essere espressa arcBeguenti modi:

a sena
tan— =—— cona # 7+ 2kir
2 1+cosa

FORMULE DI PROSTAFERESI

senp+senq = Zsen%cos%

senp—senq=2005%senp7_q

FORMULE PARAMETRICHE

sena senf = % [coda - B)-coda + B)]
cosa cosf = % [coda + B)+coda - B)|

sena cosp = %[sen(a’ + )+ sen(a - B)]

tan

a _1-cosa

2

cona # kir

cosp+cog = ZCOS%CO p;q

COSp—cog] =-2sen

P*A
2

P—q

2



